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§. 22. Bedingte Convergenz.
Bei einer unbedingt convergenten Reihe
A = a0 -|- ^ -|- a8 ... -|-----
erhalt man immer denselben Grenzwerth, wenn man eine Summe 6& bildet, in die man alle Glieder an aufnimmt, in denen n<^N ist, aber ausserdem noch beliebige von den hoheren Gliedern auswahlend hinzunimmt, und dann N ins Unendliche wachsen lasst, auch wenn die Zahl der hinzugefiigten hoheren Grlieder ins Unendliche wachst.
Man driickt dies Verhalten gewohnlich so aus, dass die Summe einer unbedingt convergenten Reihe von der Reihenfolge der Summation unabhangig sei, ein Ausdruck, der jedoch der Gefahr einer Missdeutung unterworfen ist.
Anders verhalten sich die bedingt convergenten Reihen.
Es sei, urn dies Verhalten darzulegen, A eine Reihe von Zahlen
«o> fli, fla> • • • i                                                (-4)
unter denen unendlich viele sowohl positive als negative vor-kommen, und
Po, Pi, p*>.'                                   (P)
seien die positiven,
— 2o,—2n—&,..•                             (Q)
die negativen unter diesen Gliedern, in der Reihenfolge gezahlt, wie sie in A auf einander folgen. Wenn nun die beiden Reihen
P = p0 +pl + p2 -|-----,
Q = 2o + «i + <h H-----
jede fiir sich convergent ist, so ist
A = a0 -J- a: -(- a3 ... unbedingt convergent, und es ist
A = P - Q.
Ist aber von den beiden Reihen P, Q die eine convergent, die andere divergent, so ist A jedenfalls divergent, denn es ist die Summe der n -f- 1 ersten Glieder der Reihe A
An = -T^t         (tfv,
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